
10 êëàññ Äîáàâêà 26 ôåâðàëÿ 2018

1. Íåêîòîðàÿ îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì â òî÷êå I ïåðåñå÷åíèÿ áèññåê-
òðèñ òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàåò ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà â òî÷êàõ
AB, AC , BC , BA, CA, CB (îáîçíà÷åíèÿ: òî÷êà XY ëåæèò íà ñòîðîíå íà-
ïðîòèâ âåðøèíû X è áëèæå ê òî÷êå Y ). Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ, ñîåäè-
íÿþùàÿ A ñ òî÷êîé ïåðåñå÷åíèÿ CBAB è BCAC , äåëèò îòðåçîê ABAC

ïîïîëàì.

2. Âíåâïèñàííûå îêðóæíîñòè êàñàþòñÿ ñòîðîí AB, AC òðåóãîëüíèêà
ABC â òî÷êàõ C1, B1 ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ, ñîåäè-
íÿþùàÿ ñåðåäèíû BC è B1C1, ïàðàëëåëüíà áèññåêòðèñå óãëà A.

3. ×åðåç òî÷êè êàñàíèÿ âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé ñî ñòîðîíàìè
òðåóãîëüíèêà ïðîâåëè ïðÿìûå, ïàðàëëåëüíûå áèññåêòðèñàì ñîîòâåò-
ñòâóþùèõ óãëîâ. Äîêàæèòå, ÷òî ýòè ïðÿìûå ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé
òî÷êå.

4. O � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC. Íà ëó÷å AO
âûáðàíà ïðîèçâîëüíàÿ òî÷êà P . Îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíè-
êîâ APB è APC ïåðåñåêàþò ïðÿìûå AC è AB â òî÷êàõ B1 è C1

ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ñåðåäèíà B1C1 ðàâíîóäàëåíà îò òî÷åê
B è C.

5. Íà ñòîðîíå BC ïàðàëëåëîãðàììà ABCD (∠A < 90◦) îòìå÷åíà
òî÷êà T òàê, ÷òî òðåóãîëüíèê ATD � îñòðîóãîëüíûé. Ïóñòü O1, O2

è O3 � öåíòðû îïèñàííûõ îêðóæíîñòåé òðåóãîëüíèêîâ ABT , DAT
è CDT ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ âûñîò òðå-
óãîëüíèêà O1O2O3 ëåæèò íà ïðÿìîé AD.
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