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Íàçîâåì âïèñàííûé ÷åòûðåõóãîëüíèê ABCD ãàðìîíè÷åñêèì, åñëè AB · CD = BC ·AD.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ABCD ãàðìîíè÷åñêèé òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà êàñàòåëüíûå ê îêðóæíîñòè â òî÷êàõ B è D
ïåðåñåêàþòñÿ íà ïðÿìîé AC.

2. ×òî ïðîèñõîäèò ñ ãàðìîíè÷åñêèì ÷åòûðåõóãîëüíèêîì ïðè èíâåðñèè îòíîñèòåëüíî îäíîé èç åãî âåðøèí?

3. Ïóñòü M � ñåðåäèíà äèàãîíàëè AC. Äîêàæèòå, ÷òî ABCD � ãàðìîíè÷åñêèé, òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà

∠AMB = ∠DCB

4. Ïóñòü M � ñåðåäèíà äèàãîíàëè AC. Äîêàæèòå, ÷òî ABCD � ãàðìîíè÷åñêèé, òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà

∠AMB = ∠AMD

5. Â ïàðàëëåëîãðàììå ABCD äàíà òî÷êà M , òàêàÿ ÷òî ∠MAD = ∠MCD. Äîêàæèòå,÷òî ∠MBA = ∠MDA.

6. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC íà âûñîòå BK êàê íà äèàìåòðå ïîñòðîåíà îêðóæíîñòü Ω, ïåðåñåêàþùàÿ
ñòîðîíû AB è BC â òî÷êàõ E è F ñîîòâåòñòâåííî. Ê îêðóæíîñòè Ω â òî÷êàõ E è F ïðîâåäåíû êàñàòåëüíûå.

Äîêàæèòå, ÷òî èõ òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ P ëåæèò íà ïðÿìîé, ñîäåðæàùåé ìåäèàíó òðåóãîëüíèêà ABC, ïðîâåäåííóþ
èç âåðøèíû B.

7. Â îêðóæíîñòè Ω ïðîâåäåíû äâå ïàðàëëåëüíûå õîðäû AB è CD. Ïðÿìàÿ, ïðîâåäåííàÿ ÷åðåç C è ñåðåäèíó AB,
âòîðè÷íî ïåðåñåêàåò Ω â òî÷êå E. Òî÷êà K � ñåðåäèíà îòðåçêà DE. Äîêàæèòå, ÷òî ∠AKE = ∠BKE.


