
9 êëàññ Òàáëè÷êè 19 ÿíâàðÿ 2017

1. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî áåëûõ è ÷¼ðíûõ ôèøåê ìîæíî ðàññòàâèòü íà

øàõìàòíîé äîñêå òàê, ÷òîáû íà êàæäîé ãîðèçîíòàëè è íà êàæäîé âåðòèêàëè

áåëûõ ôèøåê áûëî ðîâíî â äâà ðàçà áîëüøå, ÷åì ÷¼ðíûõ?

2. Äàíà òàáëèöà ðàçìåðîì 8×8, èçîáðàæàþùàÿ øàõìàòíóþ äîñêó. Çà êàæ-

äûé øàã ðàçðåøàåòñÿ ïîìåíÿòü ìåñòàìè ëþáûå äâà ñòîëáöà èëè ëþáûå äâå

ñòðîêè. Ìîæíî ëè çà íåñêîëüêî øàãîâ ñäåëàòü òàê, ÷òîáû âåðõíÿÿ ïîëîâèíà

òàáëèöû ñòàëà áåëîé, à íèæíÿÿ ïîëîâèíà � ÷¼ðíîé?

3. Â êëåòêàõ êâàäðàòíîé òàáëèöû 5 × 5 ðàññòàâëåíû ÷èñëà 1 è −1. Èç-
âåñòíî, ÷òî ñòðîê ñ ïîëîæèòåëüíîé ñóììîé áîëüøå, ÷åì ñ îòðèöàòåëüíîé.

Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ñòîëáöîâ ýòîé òàáëèöû ìîæåò îêàçàòüñÿ ñ

îòðèöàòåëüíîé ñóììîé?

4. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè â 3n êëåòêàõ òàáëèöû 2n× 2n ðàññòàâëåíû 3n çâåç-

äî÷åê, òî ìîæíî âû÷åðêíóòü n ñòîëáöîâ è n ñòðîê òàê, ÷òî âñå çâåçäî÷êè

áóäóò âû÷åðêíóòû.

5. Â òàáëèöó 2 × n (ãäå n > 2 � êîëè÷åñòâî ñòîëáöîâ) âïèñàíû ÷èñëà.

Ñóììû âî âñåõ ñòîëáöàõ ðàçëè÷íû. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ïåðåñòàâèòü ÷èñëà

â òàáëèöå òàê, ÷òîáû ñóììû â ñòîëáöàõ áûëè ðàçëè÷íû è ñóììû â ñòðîêàõ

áûëè ðàçëè÷íû.

6. Â êëåòêàõ äîñêè n×n ïðîèçâîëüíî ðàññòàâëåíû ÷èñëà îò 1 äî n2. Äîêà-

æèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâå òàêèå ñîñåäíèå êëåòêè (èìåþùèå îáùóþ âåðøèíó

èëè îáùóþ ñòîðîíó), ÷òî ñòîÿùèå â íèõ ÷èñëà îòëè÷àþòñÿ íå ìåíüøå ÷åì

íà n+ 1.

7. Â êëåòêàõ òàáëèöû n×n ñòîÿò ïëþñû è ìèíóñû. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåò-

ñÿ â ïðîèçâîëüíîé ñòðîêå èëè â ïðîèçâîëüíîì ñòîëáöå ïîìåíÿòü âñå çíàêè

íà ïðîòèâîïîëîæíûå. Èçâåñòíî, ÷òî èç íà÷àëüíîé ðàññòàíîâêè ìîæíî ïî-

ëó÷èòü òàêóþ, ïðè êîòîðîé âî âñåõ ÿ÷åéêàõ ñòîÿò ïëþñû. Äîêàæèòå, ÷òî

ýòîãî ìîæíî äîáèòüñÿ íå áîëåå ÷åì çà n õîäîâ.

8. Íà êëåò÷àòîé äîñêå 11×11 îòìå÷åíî 22 êëåòêè òàê, ÷òî íà êàæäîé âåðòè-
êàëè è íà êàæäîé ãîðèçîíòàëè îòìå÷åíî ðîâíî 2 êëåòêè. Äâà ðàñïîëîæåíèÿ

îòìå÷åííûõ êëåòîê ýêâèâàëåíòíû, åñëè, ìåíÿÿ ëþáîå ÷èñëî ðàç âåðòèêàëè

ìåæäó ñîáîé è ãîðèçîíòàëè ìåæäó ñîáîé, ìû èç îäíîãî ðàñïîëîæåíèÿ ìî-

æåì ïîëó÷èòü äðóãîå. Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò íåýêâèâàëåíòíûõ ðàñïîëîæåíèé

îòìå÷åííûõ êëåòîê?
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