
9 êëàññ Òðåíèðîâî÷íàÿ îëèìïèàäà 19 ÿíâàðÿ 2017

1. ×èñëî x òàêîâî, ÷òî ñðåäè ÷åòûð¼õ ÷èñåë x−
√
2, x−1/x, x+1/x, x2+2

√
2

ðîâíî îäíî íå ÿâëÿåòñÿ öåëûì. Íàéäèòå âñå òàêèå x.

2. Â ÷åòûð¼õóãîëüíèêå ABCD ñòîðîíû AD è BC ïàðàëëåëüíû. Äîêàæèòå,

÷òî åñëè áèññåêòðèñû óãëîâ DAC, DBC, ACB è ADB îáðàçîâàëè ðîìá, òî

AB = CD.

3. Ïåòÿ âûáðàë íåñêîëüêî ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë è êàæäîå

çàïèñàë ëèáî êðàñíûì, ëèáî ñèíèì êàðàíäàøîì (îáà öâåòà ïðèñóòñòâóþò).

Ìîæåò ëè ñóììà íàèìåíüøåãî îáùåãî êðàòíîãî âñåõ êðàñíûõ ÷èñåë è íàè-

ìåíüøåãî îáùåãî êðàòíîãî âñåõ ñèíèõ ÷èñåë ÿâëÿòüñÿ ñòåïåíüþ äâîéêè?

4. Â áåëîé òàáëèöå 2016× 2016 íåêîòîðûå êëåòêè îêðàñèëè ÷¼ðíûì. Íàçî-

â¼ì íàòóðàëüíîå ÷èñëî k óäà÷íûì, åñëè k 6 2016, è â êàæäîì èç êëåò÷àòûõ

êâàäðàòîâ ñî ñòîðîíîé k, ðàñïîëîæåííûõ â òàáëèöå, îêðàøåíî ðîâíî k êëå-

òîê. (Íàïðèìåð, åñëè âñå êëåòêè ÷¼ðíûå, òî óäà÷íûì ÿâëÿåòñÿ òîëüêî ÷èñëî

1.) Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ÷èñåë ìîãóò áûòü óäà÷íûìè?
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