
9 êëàññ Ðàçíîáîé ïî Ò× 12 äåêàáðÿ 2016

1. Âàñÿ íàïèñàë íà äîñêå äâà ÷èñëà, ïåðåìíîæèë èõ è ïîëó÷èë ÷å-

òûðåõçíà÷íîå ÷èñëî. Ïîñëå ýòîãî îí çàìåíèë áóêâû íà ÷èñëà, ïðè-

÷åì ðàçíûì ÷èñëàì ñîîòâåòñòâóþò ðàçíûå áóêâû. Â èòîãå ïîëó÷èëîñü

AB · CD = EEFF . Äîêàæèòå, ÷òî Âàñÿ îøèáñÿ.

2. Íàéäèòå âñå òàêèå ÷èñëà a, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ÷èñëî

an(n+ 2)(n+ 4) áóäåò öåëûì.

3. Äàíû íàòóðàëüíûå ÷èñëà a è b. Èçâåñòíî, ÷òî a2 + b2 äåëèòñÿ íà

ab. Äîêàæèòå, ÷òî a = b.

4. Ïóñòü d1, d2, d3, d4 � íàèìåíüøèå ðàçëè÷íûå äåëèòåëè íàòóðàëü-

íîãî ÷èñëà n. Îêàçàëîñü, ÷òî d21 + d22 + d23 + d24 = n. ×åìó ìîæåò áûòü
ðàâíî n?

5. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ñóùåñòâóåò n - çíà÷íîå

÷èñëî, ñîñòàâëåííîå èç öèôð 1 è 2, êîòîðîå äåëèòñÿ íà 2n.

6. Èçíà÷àëüíî íà äîñêå çàïèñàíû ÷èñëàm è n. Êàæäóþ ìèíóòó Ñàøà

çàïèñûâàåò â òåòðàäêó êâàäðàò íàèìåíüøåãî èç ÷èñåë íà äîñêå, ïîñëå

÷åãî Äàøà èùåò ðàçíîñòü ÷èñåë íà äîñêå è çàïèñûâàåò åå âìåñòî íàè-

áîëüøåãî èç íèõ, ïîêà â êàêîé-òî ìîìåíò íå âûïèøåò 0. ×åìó ðàâíà

ñóììà ÷èñåë ó Ñàøè â òåòðàäè?

7. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b ñóùåñòâóþò
òàêèå íàòóðàëüíûå ÷èñëà c è d, ÷òî ÷èñëà an + c è bn + d âçàèìíî

ïðîñòû ïðè âñåõ íàòóðàëüíûõ n.

8. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà, êîòîðûå íåëüçÿ ïðåäñòàâèòü â

âèäå a
b
+ a+1

b+1
, ãäå a, b � íàòóðàëüíûå.
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