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-2. a) Ïóñòü c � ïîëîæèòåëüíîå ÷èñëî. Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò íà ïðÿìîé AB òî÷åê
X òàêèõ, ÷òî AX2 −BX2 = c?

b) Íàéäèòå ÃÌÒ X íà ïëîñêîñòè òàêèõ, ÷òî AX2 −BX2 = c.
c) Âñïîìíèâ ôîðìóëó äëÿ ñòåïåíè òî÷êè (d2 − r2), äîêàæèòå, ÷òî ãåîìåòðè÷å-

ñêèì ìåñòîì òî÷åê, èìåþùèõ îäèíàêîâóþ ñòåïåíü îòíîñèòåëüíî äâóõ íåêîíöåíòðè-
÷åñêèõ îêðóæíîñòåé, ÿâëÿåòñÿ ïðÿìàÿ, ïåðïåíäèêóëÿðíàÿ èõ ëèíèè öåíòðîâ. ×òî
áóäåò, åñëè îêðóæíîñòè êîíöåíòðè÷åñêèå?

Ýòà ïðÿìàÿ íàçûâàåòñÿ ðàäèêàëüíîé îñüþ äâóõ îêðóæíîñòåé.

-1. Äàíû äâå ïåðåñåêàþùèåñÿ îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî èõ ðàäèêàëüíàÿ îñü �
ýòî ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ.

0. Äîêàæèòå, ÷òî ðàäèêàëüíûå îñè òð¼õ îêðóæíîñòè, öåíòðû êîòîðûõ íå ëåæàò íà
îäíîé ïðÿìîé, ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå. ×òî áóäåò, åñëè öåíòðû îêðóæíîñòåé
ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé?

Òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ íàçûâàåòñÿ ðàäèêàëüíûì öåíòðîì òð¼õ îêðóæíîñòåé.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ñåðåäèíû ÷åòûð¼õ îáùèõ êàñàòåëüíûõ ê äâóì îêðóæíîñòÿì ëå-
æàò íà îäíîé ïðÿìîé.

2. a) Äîêàæèòå, ÷òî ðàäèêàëüíàÿ îñü äâóõ âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé òðåóãîëü-
íèêà ïðîõîäèò ÷åðåç ñåðåäèíó ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà è ïàðàëëåëüíà áèññåêòðèñå
óãëà, ïðîòèâîïîëîæíîãî ýòîé ñòîðîíå.

b) Âïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà ABC êàñàåòñÿ ñòîðîí AB è AC â òî÷-
êàõ C1 è B1. Íà ïðîäîëæåíèÿõ ñòîðîí AB è AC çà òî÷êè B è C âûáðàíû òî÷êè X
è Y òàê, ÷òî C1X = B1Y = BC. Äîêàæèòå, ÷òî ñåðåäèíû îòðåçêîâ C1X, BC è B1Y
ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.

3. Äàí øåñòèóãîëüíèê ABCDEF òàêîé, ÷òî AB = BC, CD = DE, EF = AF , à
óãëû A è C ïðÿìûå. Äîêàæèòå, ÷òî BE ⊥ DF .

4. Íà ñòîðîíàõ BC, AC, AB òðåóãîëüíèêà ABC îòìå÷åíû òî÷êè A1 è A2, B1 è
B2, C1 è C2. Îêàçàëîñü, ÷òî ÷åòûðåõóãîëüíèêè A1A2B2B1, A1A2C2C1 è B1B2C1C2

âïèñàííûå. Âåðíî ëè, ÷òî âñå øåñòü òî÷åê ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè?

5.Íà ãèïîòåíóçå AB ïðÿìîóãîëüíîãî ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíà
òî÷êà M . Äîêàæèòå, ÷òî îáùàÿ õîðäà îêðóæíîñòåé ñ öåíòðîì C è ðàäèóñîì CA è
ñ öåíòðîì M è ðàäèóñîì MC ïðîõîäèò ÷åðåç ñåðåäèíó AB.

6. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû BB1 è CC1, ïåðåñåêàþ-
ùèåñÿ â òî÷êå H. Ïðÿìàÿ B1C1 ïåðåñåêàåò ïðÿìóþ BC â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî
ïðÿìàÿ PH ïåðïåíäèêóëÿðíà ìåäèàíå, ïðîâåä¼ííîé èç âåðøèíû A.
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