
9 êëàññ Òåîðèÿ ÷èñåë 6 îêòÿáðÿ 2016

1. Ñóùåñòâóþò ëè òàêèå äâóçíà÷íûå ÷èñëà ab è cd, ÷òî ab · cd = abcd?

2. Ïðè êàêèõ íàòóðàëüíûõ n ÷èñëî n3 + 2n2 + 11 ÿâëÿåòñÿ êóáîì

íàòóðàëüíîãî ÷èñëà?

3. Î íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ a, p, q èçâåñòíî, ÷òî ap+ 1 äåëèòñÿ íà q, à
aq + 1 äåëèòñÿ íà p. Äîêàæèòå, ÷òî a > pq

2(p+q)
.

4. Ðåøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ ñèñòåìó óðàâíåíèé

{
xy + z = 94,
x+ yz = 95.

5. Íàéäèòå âñå n òàêèå, ÷òî ñóììà öèôð ÷èñëà 5n ðàâíà 2n.

6. Ó÷èòåëü íàïèñàë Ïåòå â òåòðàäü ÷åòûðå ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ

÷èñëà. Äëÿ êàæäîé ïàðû ýòèõ ÷èñåë Ïåòÿ íàøåë èç íàèáîëüøèé îá-

ùèé äåëèòåëü. Ó íåãî ïîëó÷èëèñü øåñòü ÷èñåë: 1, 2, 3, 4, 5 è N , ãäå

N > 5. Êàêîå íàèìåíüøåå çíà÷åíèå ìîæåò èìåòü ÷èñëî N?

7. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî 22
n − 1 èìååò õîòÿ áû n ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ

äåëèòåëåé.

8. Äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî n > 1 îáîçíà÷èì ÷åðåç dn íàèáîëüøèé
åãî äåëèòåëü, ìåíüøèé ñàìîãî ÷èñëà n. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ áåñêîíå÷íî
ìíîãèõ n ÷èñëî dn + dn+1 ÿâëÿåòñÿ òî÷íûì êâàäðàòîì.
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