
9 êëàññ Âïèñàííûå óãëû 19 ñåíòÿáðÿ 2016

1. Òðàïåöèÿ ABCD âïèñàíà â îêðóæíîñòü. Äîêàæèòå, ÷òî îíà ðàâ-

íîáîêàÿ.

2. Îêðóæíîñòè ñ öåíòðàìè O1 è O2 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B.
Ëó÷ O2A ïåðåñåêàåò ïåðâóþ îêðóæíîñòü â òî÷êå C. Äîêàæèòå, ÷òî
òî÷êè O1, O2, B, C ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

3. Äîêàæèòå, ÷òî â ðàâíîáîêîé òðàïåöèè âåðøèíû áîêîâîé ñòîðîíû,

òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé è öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè ëåæàò

íà îäíîé îêðóæíîñòè.

4. Âîêðóã òðåóãîëüíèêà ABC (AC > AB) îïèñàíà îêðóæíîñòü ω.
Íà ñòîðîíå AC âûáðàíà òî÷êà X, à íà îêðóæíîñòè ω � òî÷êà Y òàê,

÷òî CX = CY = AB, à òî÷êè A è Y ëåæàò ïî ðàçíûå ñòîðîíû îò

ïðÿìîé BC. Ïðÿìàÿ XY âòîðè÷íî ïåðåñåêàåò îêðóæíîñòü ω â òî÷êå

P . Äîêàæèòå, ÷òî PB = PC.

5.Øåñòèóãîëüíèê ABCDEF âïèñàí â îêðóæíîñòü, ïðè÷¼ì AB ‖ DE
è BC ‖ EF . Äîêàæèòå, ÷òî CD ‖ AF .

6. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Ê íèì ïðîâåäåíà

îáùàÿ êàñàòåëüíàÿ, êîòîðàÿ êàñàåòñÿ ïåðâîé îêðóæíîñòè â òî÷êå C,
à âòîðîé � â òî÷êå D. Ïóñòü B � áëèæàéøàÿ ê ïðÿìîé CD òî÷êà

ïåðåñå÷åíèÿ îêðóæíîñòåé. Ïðÿìàÿ CB ïåðåñåêëà âòîðóþ îêðóæíîñòü

âòîðîé ðàç â òî÷êå E. Äîêàæèòå, ÷òî AD � áèññåêòðèñà óãëà CAE.

7. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Íà ïåðâîé îêðóæ-
íîñòè âçÿòà ïðîèçâîëüíàÿ òî÷êà P . Ïðÿìûå PA è PB âòîðè÷íî ïå-

ðåñåêàþò âòîðóþ îêðóæíîñòü â òî÷êàõ M è N . Äîêàæèòå, ÷òî äëèíà

îòðåçêà MN íå çàâèñèò îò ïîëîæåíèÿ òî÷êè P .

8. ABCD � âïèñàííûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê, äèàãîíàëè êîòîðîãî ïåð-

ïåíäèêóëÿðíû è ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî ñåðåäèíû åãî

ñòîðîí è ïðîåêöèè òî÷êè P íà ñòîðîíû ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.
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