
Кружок в “Хамовниках”. 2016-2017 учебный год. 8 класс.

Серия 17. Геометрический разнобой

1. Треугольник 𝐴𝐵𝐶 равнобедренный (𝐴𝐵 = 𝐵𝐶). Точка 𝑀 - середина стороны 𝐴𝐵,
точка 𝑃 - середина отрезка 𝐶𝑀 , точка 𝑁 делит сторону 𝐵𝐶 в отношении 3:1 (считая от
вершины 𝐵). Докажите, что 𝐴𝑃 = 𝑀𝑁 .

2. В неравнобедренном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 биссектрисы 𝐴𝐴1, 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 пересекаются
в точке 𝐼. Найдите угол 𝐶, если 𝐴1𝐼 = 𝐵1𝐼

3. Дан треугольник 𝐴𝐵𝐶. На его стороне 𝐴𝐵 выбирается точка 𝑃 и через неё прово-
дятся прямые 𝑃𝑀 и 𝑃𝑁 , параллельные 𝐴𝐶 и 𝐵𝐶 соответственно (точки 𝑀 и 𝑁 лежат на
сторонах 𝐵𝐶 и 𝐴𝐶); 𝑄 - точка пересечения описанных окружностей треугольников 𝐴𝑃𝑁
и 𝐵𝑃𝑀 . Докажите, что все прямые 𝑃𝑄 проходят через фиксированную точку.

4. На отрезке 𝐴𝐶 отмечена тока 𝐵. Треугольники 𝐴𝐵𝑋 и 𝐵𝐶𝑌 - равносторонние и ле-
жат в одной полуплоскости относительно прямой 𝐴𝐶. Докажите, что точка 𝐵 и середины
отрезков 𝐴𝑌 и 𝐶𝑋 являются вершинами правильного треугольника.

5. На стороне 𝐴𝐵 прямоугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 выбрана точка𝑀 . Через эту точку проведён
перпендикуляр к прямой 𝐶𝑀 , который пересекает сторону 𝐴𝐷 в точке 𝐸. Точка 𝑃 -
основание перпендикуляра, опущенного из точки 𝑀 на прямую 𝐶𝐸. Найдите угол 𝐴𝑃𝐵

6. На медиане 𝐴𝑀 треугольника 𝐴𝐵𝐶 нашлась такая точка 𝐾, что 𝐴𝐾 = 𝐵𝑀 . Кроме
того, ∠𝐴𝑀𝐶 = 60∘. Докажите, что 𝐴𝐶 = 𝐵𝐾

Письменное домашнее задание.

1. Четырёхугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷 - вписанный, 𝐴𝐵 = 𝐴𝐷. На стороне 𝐵𝐶 взята точка 𝑀 , а
на стороне 𝐶𝐷 - точка 𝑁 так, что угол 𝑀𝐴𝑁 равен половине угла 𝐵𝐴𝐷. Докажите, что
𝑀𝑁 = 𝐵𝑀 +𝑁𝐷.

2. Треугольник тремя биссектрисами разделён на 6 маленьких треугольников, у кото-
рых равны периметры. Докажите, что треугольник правильный.
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