
Öåíòð ïåäàãîãè÷åñêîãî ìàñòåðñâà.

Êðóæîê "â Õàìîâíèêàõ", 7 êëàññ, 2016-2017

Èäåÿ ïîâîðòà.

17 äåêàáðÿ 2016

0. Íà ñòîðîíàõ BC è CD êâàäðàòà ABCD âçÿòû òî÷êè M è K ñîîòâåò-

ñòâåííî, ïðè÷åì ∠BAM = ∠MAK. Äîêàæèòå, ÷òî BM +KD = AK.

Ñäà¼ì óñòíî

1. Òî÷êà P ëåæèò âíóòðè ïðàâèëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC, ïðè÷¼ì PA = 3,
PB = 4, PC = 5. Äîêàæèòå, ÷òî ∠APB = 150◦.

2. Äàí ðàâíîáåäðåííûé ïðÿìîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê ABC, íà ãèïîòåíóçå

AB îòìå÷åíû òî÷êè M è N . Äîêàæèòå, ÷òî ∠MCN = 45◦ òîãäà è òîëüêî

òîãäà êîãäà AM2 +BN2 = MN2.

3. Äàí òðåóãîëüíèê ABC. Ïóñòü âíóòðè íåãî íàøëàñü òàêàÿ òî÷êà T , ÷òî
∠ATB = ∠BTC = ∠CTA. Äëÿ ïðîèçâîëüíîé òî÷êè ïëîñêîñòè X ðàññìîò-

ðèì âåëè÷èíó AX + BX + CX. Äîêàæèòå, ÷òî ýòà âåëè÷èíà ìèíèìàëüíà,

êîãäà X ñîâïàäàåò ñ T .

4. Íà îòðåçêå AC îòìå÷åíà òî÷êà B. Òðåóãîëüíèêè ABX è BCY � ðàâ-

íîñòîðîííèå è ëåæàò â îäíîé ïîëóïëîñêîñòè îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé AC. Äî-
êàæèòå, ÷òî òî÷êà B è ñåðåäèíû îòðåçêîâ AY è CX ÿâëÿþòñÿ âåðøèíàìè

ïðàâèëüíîãî òðåóãîëüíèêà.

Ñäà¼ì ïèñüìåííî

5. Âíóòðè ïðàâèëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ëåæèò òî÷êà O. Èçâåñòíî, ÷òî
∠AOB = 110◦, BOC = 125◦. Íàéäèòå óãëû òðåóãîëüíèêà, ñòîðîíû êîòîðîãî

ðàâíû îòðåçêàì OA, OB, OC.

6. Íà ñòîðîíàõ CB è CD êâàäðàòà ABCD âçÿòû òî÷êè M è K òàê, ÷òî

ïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà CMK ðàâåí óäâîåííîé ñòîðîíå êâàäðàòà. Íàéäèòå

âåëè÷èíó óãëà MAK.

7. Íà ñòîðîíàõ AB è AC òðåóãîëüíèêà ABC âîâíå ïîñòðîåíû êâàäðàòû

ABXP è ACY Q. Äîêàæèòå, ÷òî ìåäèàíà AM òðåóãîëüíèêà ABC ïåðïåí-

äèêóëÿðíà PQ.
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