
Неравенства
группа 10-2

08.12.16

1. Для любых a, b, c докажите неравенство

a2b2 + b2c2 + c2a2 > abc(a+ b+ c).

2. Неотрицательные a, b, c таковы, что a + b + c = 2. Докажите
неравенство abc > 8(1− a)(1− b)(1− c).

3. ( a ) (Несбитт) Для a, b, c > 0 докажите, что
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+
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+
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>
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2
.

(b ) Пусть a1, a2, . . . , an > 0 (n > 2) Покажите, что

n∑
i=1

ai
s− ai

>
n

n− 1
,

где s = a1 + a2 + . . .+ an.

4. ( a ) Пусть a, b, c положительны, докажите, что

a21
b1

+ · · ·+ a2n
bn

>
(a1 + ...+ an)

2

b1 + ...+ bn
.

(b ) Пусть a, b, c положительны, докажите, что

a3b+ b3c+ c3a > abc(a+ b+ c).

5. Известно, что x2+y2+z2 = 3. Покажите, что
1

x
+
1

y
+
1

z
> x+y+z.
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