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Гомотетией с центром 𝑂 и коэффициентом 𝑘 ̸= 0 плоскости называется преобразование плоскости,
которое каждую точку 𝑋 отображает в такую точку 𝑋0, что

−−→
𝑂𝑋0 = 𝑘

−−→
𝑂𝑋.

Гомотетию с центром 𝑂 и коэффициентом 𝑘 обозначим как 𝐻𝑘
𝑂.

1. Если прямая содержит центр гомотетии, то она отображается в себя.

2. Если прямая не содержит центр гомотетии, то она отображается в параллельную прямую.

3. При гомотетии окружность переходит в окружость.

4. Если если есть две окружности, как найти центр и коэффициент гомотетии, переводящей одну
в другую?

5. Треугольники 𝐴𝐵𝐶 и 𝐴′𝐵′𝐶 ′ таковы, что 𝐴𝐵 ‖ 𝐴′𝐵′ , 𝐴𝐶 ‖ 𝐴′𝐶 ′ и 𝐵𝐶 ‖ 𝐵′𝐶 ′. Докажите, что
они либо отличаются друг от друга на параллельный перенос, либо гомотетичны (существует
гомотетия, переводящая один треугольник в другой).

6. Даны угол 𝐴𝐵𝐶 и точка 𝑀 внутри его. Постройте окружность, касающуюся сторон угла и
проходящую через точку 𝑀 .

7. Две окружности касаются в точке 𝐾. Через точку 𝐾 проведены две прямые, пересекаю- щие
первую окружность в точках 𝐴,𝐵 а вторую – в точках 𝐶,𝐷. Используя гомотетию, дока-
жите, что 𝐴𝐵 ‖ 𝐶𝐷.

8. На каждом из оснований 𝐴𝐷 и 𝐵𝐶 трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 построены вне трапеции равносторон-
ние треугольники. Докажите, что отрезок, соединяющий третьи вершины этих треугольников,
проходит через точку пересечения диагоналей трапеции.

9. Четырёхугольник разрезан диагоналями на четыре треугольника. Докажите, что точки пере-
сечения медиан этих треугольников образуют параллелограмм.

10. (Прямая Эйлера). Докажите, что точка пересечения медиан, ортоцентр и центр описанной
окружности треугольника лежат на одной прямой.

11. Вписанная окружность треугольника 𝐴𝐵𝐶 касается стороны 𝐴𝐶 в точке 𝐷, 𝐷𝑀 – диаметр
окружности. Прямая 𝐵𝑀 пересекает сторону 𝐴𝐶 в точке 𝐾. Докажите, что 𝐴𝐾 = 𝐷𝐶.


