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1. Ôîêóñíèê âûêëàäûâàåò 36 êàðò â 6 ñòîëáöîâ ïî 6 êàðò è ïðîñèò Çðèòåëÿ ìûñëåííî âûáðàòü êàð-
òó è çàïîìíèòü ñòîëáåö, å¼ ñîäåðæàùèé. Ïîñëå ýòîãî Ôîêóñíèê îïðåäåë¼ííûì îáðàçîì ñîáèðàåò
êàðòû, ñíîâà âûêëàäûâàåò â âèäå êâàäðàòà 6 × 6 è ïðîñèò Çðèòåëÿ íàçâàòü íîìåðà ñòîëáöîâ,
ñîäåðæàùèõ âûáðàííóþ êàðòó â ïåðâûé è âòîðîé ðàç. Ïîñëå îòâåòà Çðèòåëÿ Ôîêóñíèê áåçîøè-
áî÷íî îòãàäûâàåò êàðòó. Êàê äåéñòâîâàòü Ôîêóñíèêó, ÷òîáû ôîêóñ ãàðàíòèðîâàííî óäàëñÿ?

2. Òðèäöàòü äåâî÷åê � 13 â êðàñíûõ ïëàòüÿõ è 17 â ñèíèõ � âîäèëè õîðîâîä âîêðóã íîâîãîäíåé ¼ëêè.
Âïîñëåäñòâèè êàæäóþ èç íèõ ñïðîñèëè, áûëà ëè å¼ ñîñåäêà ñïðàâà â ñèíåì ïëàòüå. Îêàçàëîñü,
÷òî ïðàâèëüíî îòâåòèëè òå è òîëüêî òå äåâî÷êè, êîòîðûå ñòîÿëè ìåæäó äåâî÷êàìè â ïëàòüÿõ
îäíîãî öâåòà. Ñêîëüêî äåâî÷åê ìîãëè îòâåòèòü óòâåðäèòåëüíî?

3. Ìîæíî ëè ðàçáèòü êëåò÷àòóþ äîñêó 12× 12 íà óãîëêè èç òð¼õ êëåòîê òàê, ÷òî êàæäûé ãîðèçîí-
òàëüíûé è êàæäûé âåðòèêàëüíûé ðÿä êëåòîê äîñêè ïåðåñåêàëî îäíî è òî æå êîëè÷åñòâî óãîëêîâ?

4. Âñå êëåòêè êâàäðàòíîé òàáëèöû 100 × 100 ïðîíóìåðîâàíû â íåêîòîðîì ïîðÿäêå ÷èñëàìè îò 1
äî 10000. Ïåòÿ çàêðàøèâàåò êëåòêè ïî ñëåäóþùèì ïðàâèëàì. Âíà÷àëå îí çàêðàøèâàåò k êëåòîê
ïî ñâîåìó óñìîòðåíèþ. Äàëåå êàæäûì õîäîì Ïåòÿ ìîæåò çàêðàñèòü îäíó åùå íå çàêðàøåííóþ
êëåòêó ñ íîìåðîì a, åñëè äëÿ íå¼ âûïîëíåíî õîòÿ áû îäíî èç äâóõ óñëîâèé: ëèáî â îäíîé ñòðîêå
ñ íåé åñòü óæå çàêðàøåííàÿ êëåòêà ñ íîìåðîì ìåíüøèì, ÷åì a; ëèáî â îäíîì ñòîëáöå ñ íåé åñòü
óæå çàêðàøåííàÿ êëåòêà ñ íîìåðîì áîëüøèì, ÷åì a. Ïðè êàêîì íàèìåíüøåì k íåçàâèñèìî îò
èñõîäíîé íóìåðàöèè Ïåòÿ çà íåñêîëüêî õîäîâ ñìîæåò çàêðàñèòü âñå êëåòêè òàáëèöû?

5. Â ïîëäåíü íà êàæäóþ èç òð¼õ ñòðåëîê ÷àñîâ ñåëî ïî îäíîé ìóõå. Â òå÷åíèå äíÿ ïðè âñòðå÷å
äâóõ ñòðåëîê ìóõè íà íèõ ìåíÿëèñü ìåñòàìè. Ñêîëüêî îáîðîòîâ ê ïîëóíî÷è ñîâåðøèëà êàæäàÿ
èç ìóõ? Ñòðåëêè ÷àñîâ ïåðåìåùàþòñÿ íåïðåðûâíî.

6. Èâàí è Àáðàì èãðàþò â èãðó. Àáðàì çàãàäàë ÷èñëî îò 1 äî k (k èçâåñòíî îáîèì èãðîêàì), à Èâàí
ïûòàåòñÿ åãî îòãàäàòü. Èâàí ìîæåò çàäàòü ëþáîé âîïðîñ ñ ôîðìàòîì îòâåòà äà/íåò, à Àáðàì
äîëæåí ÷åñòíî îòâåòèòü íà íåãî. Ïðè÷¼ì åñëè Àáðàì îòâå÷àåò ¾äà¿, òî Èâàí ïëàòèò åìó îäíó
ìîíåòó; åñëè Àáðàì îòâå÷àåò ¾íåò¿, Èâàí ïëàòèò äâå ìîíåòû. Èçíà÷àëüíî ó Èâàíà n ìîíåò. Ïðè
êàêîì ìàêñèìàëüíîì k îí ñìîæåò îòãàäàòü çàãàäàííîå ÷èñëî?

7. Áàðîí Ìþíõãàóçåí âåðíóëñÿ èç îòïóñêà. ¾Óäèâèòåëüíàÿ ñòðàíà. Ñòîèìîñòè ïåðåë¼òîâ ìåæäó
âñåìè ïàðàìè ãîðîäîâ ðàçíûå, íî ó âñåõ öèêëè÷åñêèõ ìàðøðóòîâ, ïðîõîäÿùèì ïî âñåì ãîðîäàì,
ñóììàðíàÿ ñòîèìîñòü ïåðåë¼òîâ îäèíàêîâàÿ¿. Èçâåñòíî, ÷òî ãîðîäîâ íå ìåíåå 2015 è ÷òî ëþáûå
äâà èç íèõ ñîåäèíåíû äâóñòîðîííåé àâèàëèíèåé. Ìîãëè ëè ñëîâà áàðîíà îêàçàòüñÿ ïðàâäîé?

8. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ñîñòîÿíèé êóáèêà Ðóáèêà íå êðàòíî 13 (ïîëîæåíèÿ öåíòðàëüíûõ êâàäðàòîâ
ãðàíåé îñòàþòñÿ ïîñòîÿííûìè ïðè îïåðàöèÿõ).

9. Äàí êâàäðàò n × n. Èçíà÷àëüíî åãî êëåòêè ðàñêðàøåíû â áåëûé è ÷¼ðíûé öâåòà â øàõìàòíîì
ïîðÿäêå, ïðè÷¼ì õîòÿ áû îäíà èç óãëîâûõ êëåòîê ÷¼ðíàÿ. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåòñÿ â íåêîòîðîì
êâàäðàòå 2×2 îäíîâðåìåííî ïåðåêðàñèòü âõîäÿùèå â íåãî ÷åòûðå êëåòêè ïî ñëåäóþùåìó ïðàâèëó:
êàæäóþ áåëóþ ïåðåêðàñèòü â ÷¼ðíûé öâåò, êàæäóþ ÷¼ðíóþ � â çåë¼íûé, à êàæäóþ çåë¼íóþ �
â áåëûé. Ïðè êàêèõ n çà íåñêîëüêî õîäîâ ìîæíî ïîëó÷èòü øàõìàòíóþ ðàñêðàñêó, â êîòîðîé
÷¼ðíûé è áåëûé öâåòà ïîìåíÿëèñü ìåñòàìè?


