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Íåïðåðûâíàÿ îëèìïèàäà � 1.

1. Ñóììà òðåõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ÿâëÿþùèõñÿ òî÷íûìè êâàäðàòàìè, äåëèòñÿ íà 9.

Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü äâà, ðàçíîñòü êîòîðûõ òàêæå äåëèòñÿ íà 9.

2. Êàæäàÿ òî÷êà ïëîñêîñòè ïîêðàøåíà â êðàñíûé èëè ñèíèé öâåò. Ìîæåò ëè îêàçàòüñÿ,

÷òî íà êàæäîé îêðóæíîñòè ðàäèóñà 1 íàõîäèòñÿ ðîâíî îäíà ñèíÿÿ òî÷êà?

3. Êàæäûé æèòåëü îñòðîâà ëþäîåäîâ ïðèíàäëåæèò ê îäíîìó èç äâóõ ïëåì¼í: ðûöàðåé,

êîòîðûå âñåãäà ãîâîðÿò ïðàâäó, èëè ëæåöîâ, êîòîðûå âñåãäà ëãóò. Îäíàæäû 1000 îñòðî-

âèòÿí âñòàëè â êðóã, è êàæäûé çàÿâèë: ¾Îáà ìîèõ ñîñåäà íå èç ìîåãî ïëåìåíè¿. Êàêîå

íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ðûöàðåé ìîãëî ñòîÿòü â êðóãó?

4. Êàæäîìó èç âîñüìè ÷åëîâåê ñîîáùèëè íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Ñóììà âñåõ ÷èñåë ðàâíà

14. Äîêàæèòå, ÷òî íåêîòîðûõ èç ýòîé êîìïàíèè ìîæíî ïîçíàêîìèòü äðóã ñ äðóãîì òàê,

÷òîáû ó êàæäîãî êîëè÷åñòâî çíàêîìûõ áûëî ðàâíî åãî ÷èñëó.

5. Êâàäðàò ñî ñòîðîíîé 2 ðàçáèò âåðòèêàëüíûìè è ãîðèçîíòàëüíûìè ïðÿìûìè íà ïðÿ-

ìîóãîëüíèêè, ðàñêðàøåííûå â ÷åðíûé è áåëûé öâåòà â øàõìàòíîì ïîðÿäêå. Äîêàæèòå,

÷òî åñëè ñóììàðíûå ïëîùàäè ÷åðíûõ è áåëûõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ ðàâíû, òî èç ÷åðíûõ ïðÿ-

ìîóãîëüíèêîâ ìîæíî ñîñòàâèòü ïðÿìîóãîëüíèê 1× 2.
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