
Ïëîùàäè.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ìåäèàíà äåëèò òðåóãîëüíèê íà äâà ðàâíîâåëèâêèõ, à òðè ìåäèàíû
äåëÿò òðåóãîëüíèê íà 6 ðàâíîâåëèêèõ òðåóãîëüíèêîâ.

2. ABCD � âûïóêëûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê; MNKL � ÷åòûð¼õóãîëüíèê, ñîñòàâëåííûé
èç ñåðåäèí ñòîðîí ABCD (÷òî âû çíàåòå ïðî ýòîò ÷åòûð¼õóãîëüíèê?). Äîêàæèòå, ÷òî
èõ ïëîùàäâ è îòëè÷àþòñÿ â 2 ðàçà.

3.Äîêàæèòå ôîðìóëó Ãåðîíà äëÿ ïëîùàäè òðåóãîëüíèêà: S =
√
p(p− a)(p− b)(p− c),

ãäå p � ïîëóïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà, à a, b, c � äëèíû åãî ñòîðîí.

4. Î � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ îòðåçêîâ AC è BD. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ òîãî, ÷òîáû ïëîùàäè
òðåóãîëüíèêîâ ABO è CDO áûëè ðàâíû, íåîáõîäèìî è äîñòàòî÷íî, ÷òîáû BC‖AD.

5. Ñðåäíèå ëèíèè âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà äåëÿò åãî íà 4 ÷åòûð¼õóãîëüíèêà.
Äîêàæèòå, ÷òî ñóììû ïëîùàäåé íåñìåæíûõ ÷åòûð¼õóãîëüíèêîâ ðàâíû.

6. ×åðåç êàæäóþ âåðøèíó ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ïðîâåäåíà ïðÿìàÿ, ïàðàëëåëüíàÿ äèà-
ãîíàëè, íå ïðîõîäÿùåé ÷åðåç ýòó âåðøèíó. ×åìó ðàâíà ïëîùàäü ïîëó÷åííîãî ÷åòûð¼õ-
óãîëüíèêà, åñëè ïëîùàäü èñõîäíîãî ðàâíà 1?

7. Âûðàçèòå ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ÷åðåç 2 åãî ñòîðîíû è ìåäèàíó, âûõîäÿùóþ èç
âåðøèíû ìåæäó ýòèìè ñòîðîíàìè.

8. Âûðàçèòå ïëîùàäü òðàïåöèè ÷åðåç äèàãîíàëè è ñóììó å¼ îñíîâàíèé.

9. ABCD � ïàðàëëåëîãðàìì, Å � òî÷êà âíóòðè íåãî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ïëîùàäåé
òðåóãîëüíèêîâ ABE è CDE ðàâíà ñóììå ïëîùàäåé òðåóãîëüíèêîâ ACE è BDE.

10. Òî÷êà Î, ëåæàùàÿ âíóòðè âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ïëîùàäè 1, îòðàæàåòñÿ
ñèììåòðè÷íî îòíîñèòåëüíî ñòîðîí ýòîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà. Íàéäèòå ïëîùàäü ÷åòû-
ð¼õóãîëüíèêà ñ âåðøèíàìè â ýòèõ òî÷êàõ.
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