
Ðàñêðàñêè � 2.

1. Ìîæíî ëè èç 13 êèðïè÷åé 1x1x2 ñëîæèòü êóá 3x3x3 ñ äûðêîé 1x1x1 â öåíòðå?

2. Íà êëåò÷àòîé áóìàãå îòìå÷åíû ïðîèçâîëüíûì îáðàçîì 2000 êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî
ñðåäè íèõ âñåãäà ìîæíî âûáðàòü íå ìåíåå 500 êëåòîê, ïîïàðíî íå ñîïðèêàñàþùèõñÿ
äðóã ñ äðóãîì (ñîïðèêàñàþùèìèñÿ ñ÷èòàþòñÿ êëåòêè, èìåþùèå õîòÿ áû îäíó îáùóþ
âåðøèíó).

3. Åñòü òðåóãîëüíèê, ðàçáèòûé íà 25 ìåíüøèõ òðåóãîëüíèêîâ, çàíóìåðîâàííûõ ÷èñ-
ëàìè îò 1 äî 25. Ìîæíî ëè ýòè æå ÷èñëà ðàññòàâèòü â êëåòêàõ êâàäðàòà 5 x 5 òàê,
÷òîáû ëþáûå äâà ÷èñëà, çàïèñàííûå â ñîñåäíèõ òðåóãîëüíèêàõ, áûëè çàïèñàíû è â ñî-
ñåäíèõ êëåòêàõ êâàäðàòà? (Òðåóãîëüíèêè, òàê æå, êàê è êëåòêè êâàäðàòà, ñ÷èòàþòñÿ
ñîñåäíèìè, åñëè èìåþò îáùóþ ñòîðîíó.)

4. Êâàäðàò 8x8 êëåòîê âûêðàøåí â áåëûé öâåò. Ðàçðåøàåòñÿ âûáðàòü â í¼ì ëþáîé
ïðÿìîóãîëüíèê èç òð¼õ êëåòîê è ïåðåêðàñèòü âñå èõ â ïðîòèâîïîëîæíûé öâåò (áåëûå â
÷¼ðíûé, ÷¼ðíûå � â áåëûé). Óäàñòñÿ ëè íåñêîëüêèìè òàêèìè îïåðàöèÿìè ïåðåêðàñèòü
âåñü êâàäðàò â ÷¼ðíûé öâåò?

5. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ïðÿìîóãîëüíèêîâ 4x1 ìîæíî ðàçìåñòèòü â êâàäðàòå
6x6 (íå íàðóøàÿ ãðàíèö êëåòîê)?

6. Â êâàäðàòå 7x7 êëåòîê ðàçìåùåíî 16 ïëèòîê ðàçìåðîì 1x3 è îäíà ïëèòêà 1x1. Äî-
êàæèòå, ÷òî ïëèòêà 1x1 ëèáî ëåæèò â öåíòðå, ëèáî ïðèìûêàåò ê ãðàíèöàì êâàäðàòà.

7. Äîñêà 8x8 ðàçðåçàíà íà äîìèíîøêè ðàçìåðîì 2x1 êëåòêè. Äîêàæèòå, ÷òî êîëè÷å-
ñòâî ãîðèçîíòàëüíûõ è âåðòèêàëüíûõ äîìèíîøåê ÷åòíî.

8. Èç ëèñòà êëåò÷àòîé áóìàãè ðàçìåðîì 29 õ 29 êëåòî÷åê âûðåçàëè 99 êâàäðàòèêîâ
2 õ 2 (ðåæóò ïî ëèíèÿì). Äîêàçàòü, ÷òî èç îñòàâøåéñÿ ÷àñòè ëèñòà ìîæíî âûðåçàòü
åù¼ õîòÿ áû îäèí òàêîé æå êâàäðàòèê.
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