
Ìåòîä êðàéíåãî.

1. Äàíî 2007 ÷èñåë. Ñóììà ëþáûõ 5 èç íèõ ïîëîæèòåëüíà. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà âñåõ
÷èñåë òîæå ïîëîæèòåëüíà.

2. Íà øàõìàòíîé äîñêå ðàññòàâëåííû ëàäüè. Äîêàæèòå, ÷òî íåêîòîðàÿ ëàäüÿ áü¼ò íå
áîëåå äâóõ.

3. Â êàæäîé êëåòêå øàõìàòíîé äîñêè çàïèñàíî ÷èñëî. Îêàçàëîñü, ÷òî ëþáîå ÷èñëî
ðàâíî ñðåäíåìó àðèôìåòè÷åñêîìó ÷èñåë, çàïèñàííûõ â ñîñåäíèõ (ïî ñòîðîíå) êëåòêàõ.
Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà ðàâíû.

4. Íà ëèñòêå íàïèñàíî íåñêîëüêî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ
íàéäåòñÿ íà ëèñòêå ÷èñëî êðàòíîå èì îáîèì. Äîêàæèòå, ÷òî íà ëèñòêå åñòü ÷èñëî
êðàòíîå âñåì.

5. Íà êàæäîé èç ïëàíåò íåêîòîðîé ñèñòåìû íàõîäèòñÿ àñòðîíîì, íàáëþäàþùèé áëè-
æàéøóþ ïëàíåòó. Ðàññòîÿíèÿ ìåæäó ïëàíåòàìè ïîïàðíî ðàçëè÷íû. Äîêàæèòå, ÷òî

à) íàéäóòñÿ äâà àñòðîíîìà, íàáëþäàþùèõ ïëàíåòû äðóã äðóãà;
á) åñëè ÷èñëî ïëàíåò íå÷¼òíî, òî êàêóþ-òî ïëàíåòó íèêòî íå íàáëþäàåò.

6. Ìîæíî ëè ðàñïîëîæèòü íà ïëîñêîñòè íåêîòîðîå êîíå÷íîå ÷èñëî òî÷åê òàê, ÷òîáû
ëþáàÿ òî÷êà íàõîäèëàñü ìåæäó äâóìÿ äðóãèìè?

7. Äàíà òàáëèöà n x n, â êàæäîé êëåòêå çàïèñàíî ÷èñëî, ïðè÷¼ì âñå ÷èñëà ðàçëè÷íû.
Â êàæäîé ñòðîêå îòìåòèëè íàèìåíüøåå ÷èñëî, è âñå îòìå÷åííûå ÷èñëà îêàçàëèñü â
ðàçíûõ ñòîëáöàõ. Çàòåì â êàæäîì ñòîëáöå îòìåòèëè íàèìåíüøåå ÷èñëî, è âñå îòìå-
÷åííûå ÷èñëà îêàçàëèñü â ðàçíûõ ñòðîêàõ. Äîêàæèòå, ÷òî îáà ðàçà îòìåòèëè îäíè è
òå æå ÷èñëà.

8. Íà ñòîëå ëåæàò îäèíàêîâûå ìîíåòû áåç íàëîæåíèé. Äîêàæèòå, ÷òî íàéä¼òñÿ ìî-
íåòà, êîòîðàÿ êàñàåòñÿ íå áîëåå òð¼õ äðóãèõ.

9. Íà êîíãðåññ ñîáðàëèñü ó÷¼íûå, ñðåäè êîòîðûõ åñòü äðóçüÿ. Îêàçàëîñü, ÷òî êàæäûå
äâà èç íèõ, èìåþùèå íà êîíãðåññå ðàâíîå ÷èñëî äðóçåé, íå èìåþò îáùèõ äðóçåé. Äî-
êàçàòü, ÷òî íàéä¼òñÿ ó÷¼íûé, êîòîðûé èìååò ðîâíî îäíîãî äðóãà èç ÷èñëà ó÷àñòíèêîâ
êîíãðåññà.

10. Ðàññìàòðèâàåòñÿ êîíå÷íîå ìíîæåñòâî M åäèíè÷íûõ êâàäðàòîâ íà ïëîñêîñòè. Èõ
ñòîðîíû ïàðàëëåëüíû îñÿì êîîðäèíàò (ðàçðåøàåòñÿ, ÷òîáû êâàäðàòû ïåðåñåêàëèñü).
Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáîé ïàðû êâàäðàòîâ ðàññòîÿíèå ìåæäó èõ öåíòðàìè íå áîëü-
øå 2. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò åäèíè÷íûé êâàäðàò (íå îáÿçàòåëüíî èç ìíîæåñòâà
M) ñî ñòîðîíàìè, ïàðàëëåëüíûìè îñÿì, ïåðåñåêàþùèéñÿ õîòÿ áû ïî òî÷êå ñ êàæäûì
êâàäðàòîì ìíîæåñòâà M.


