Teopusa uuceJ.

1. Tlpu Kakux ycjaoBusIX Ha MapaMeTphl a,b u ¢, ypaBHeHUe ax + by = ¢ nMeeT pereHue
B nesbix ancsiax? Kax HaiiTi Bce perenust 9Toro ypasHenusi? Perure B 1esbIx umciax
ypaBHEHWS:

a) 4bx — 3Ty = 25.
6) 34z — 21y = 1.

2. Tlourn Be3ne p — MPOCTOE YUCJIO, & — HEHYJIEBOI OCTATOK NMPH JEJICHUM Ha MPOCTOE

YUCTIO P.

a) Ecin ax = ay(mod p), To © = y(mod p). llpuseure npumMep, Korjaa 3T0 HE TaK, €CJIH
P — COCTABHOE.

6) [Mokaxwure, aro uuciaa 0,a,2a, ..., (p — 1)a gBAAIOTCA pA3HBIMU OCTATKAMU [P Jie-
JICHUU Ha .

B) CymecTByer eJMHCTBEHHbBII ocTaTok b Takoii, uro ab = 1(mod p).

r) Jokaxure reopemy Buibcona: (p — 1)! = —1(mod p) torga u TOJBKO TOrIa, KOTIA
P — 1pocToe.

1) Hokaxure manyio teopemy Pepma: jitst jiroboro uucia a’ = a(mod p).

3. Oyukuueit Jitnepa ¢(n), rje n — HATYPAILHOE YUCJIO0 0003HAYAETCA KOJUIECTBO HATY-
PaJIbHBIX YMCEJI, He TPEBOCXOJAIINX 7 U B3AUMHO TIPOCTHIX C HUM.

a) Hokaxure, uro eciu a u b B3aumuo upocrol, 10 ¢(ab) = ¢(a)op(b). Hayuurecs Bbi-
QucsATh ¢(n) cHavYA A KOTJa N SBJISETCS CTENEHBIO POCTOTO YUC/Ia, a 3aTeM JJisi JIIOoro
n (dYepes pasiokeHne Ha MPOCThIe).

B) Hokaxkure anasnoru myHkro (a)-(B) B 3ajade 2, Korja p y»Ke He 1POCTOE, HO 4 —
OCTATOK, B3aUMHO HpOCTEIi ¢ p. Joxaxure Teopemy Ditnepa: a®™ = 1(mod n), ecin a
B3aUMHO MIPOCTO C 1.

4. Haiinure ocratok or gesenust 850 na 29.
5. [Iycts p — mpocroe. Hokaxute, uto (2p — 1)! = p(mod p?).
6. Ilycts p > 5 — npocroe. okakure, 9TO YKCIO U3 P — 1 €AUHUAIILI JEJIUTCSA Ha, P.

7. Harypasububie uncia a, b, ¢ Takosbt, aro a'?® 4+ b2 + 128 jejmres na 257. Hokaxkure,
gTO uncyo abe mennTesa na 257.

8. Jlokasknte, uro uncyo x2 + x + 1 ne geqmres na 101 B mpyw KakoM HATYpaJhbHOM .

9. Ilycrb uucia my, ..., My, HOHAPHO B3AUMHO LPOCTHI, (1, ..., d;, — HPOU3BOJIbHBIE HEJIbIE
aucta. Haijijgure Bee Takue nenpie z, 9ro x = ai(mod myq), ...,z = a,(mod m,,).

10. a) Hokaxkure, aro cymecrsyer 1000000 mocsieoBaTesibHbIX HATYPAJIbHBIX YHCEIT, KayK-
JlIo€ U3 KOTOPBIX JAEJUTCS Ha JeCATYIO CTelleHb HEKOTOPOI'o HATYPaJbHOI'O YHCJIa.

0) Hokaxure, aro cymecrsyer 1000000 mocieoBaTebHBIX HATYPAJbHBIX THCEJT, HUKA-
KO€ U3 KOTOPBIX He sBJIsIeTCs TOYHOM CTeleHblo HATYpPaJbHOI'O YUC/Ia.



