
Îðòîòðåóãîëüíèê.

1. Âûñîòû AA1, BB1 è CC1 òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå H. Äîêàæèòå,
÷òî (à) ÷åòûðåõóãîëüíèêè AB1HC1 è AB1A1B âïèñàííûå; (á) ∠BB1A1 = ∠BAH =
∠HB1C1, ò.å. BB1 � áèññåêòðèññà òðåóãîëüíèêà A1B1C1.

2. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû BB1 è CC1. Äîêàæèòå, ÷òî êàñàòåëüíàÿ â
òî÷êå A ê îïèñàííîé îêðóæíîñòè ïàðàëëåëüíà ïðÿìîé B1C1.

3. à) Âåðøèíà A îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ñîåäèíåíà îòðåçêîì ñ öåíòðîì O
îïèñàííîé îêðóæíîñòè. Èç âåðøèíû A ïðîâåäåíà âûñîòàAA1. Äîêàæèòå, ÷òî∠BAA1 =
∠OAC.

á) Äîêàæèòå, ÷òî îðòîöåíòð (òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ âûñîò) H òðåóãîëüíèêà ABC, îòðà-
æåííûé îòíîñèòåëüíî ñòîðîíû BC, ïîïàäàåò â òî÷êó íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðå-
óãîëüíèêà ABC.

4. Äîêàæèòå, ÷òî îðòîöåíòð H, îòðàæåííûé îòíîñèòåëüíî ñåðåäèíû BC, ïîïàäàåò â
òî÷êó íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC, ïðè÷åì äèàìåòðàëüíî ïðîòèâî-
ïîëîæíóþ A.

5. Âûñîòû òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå H. Äîêàæèòå, ÷òî ðàäèóñû îêðóæ-
íîñòåé, îïèñàííûõ îêîëî òðåóãîëüíèêîâ ABC, AHB, BHC è AHC, ðàâíû ìåæäó ñîáîé.

6. Â òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êè A1, B1, C1 � îñíîâàíèÿ âûñîò, A2 è B2 � ïåðïåíäè-
êóëÿðû, îïóùåííûå èç òî÷êè C íà ñòîðîíû AC è ÂÑ ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî
ïðÿìàÿ A2B2 äåëèò îòðåçêè A1C1 è B1C1 ïîïîëàì.

7. Íà ñòîðîíàõ AB, BC è CA îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC âçÿòû òî÷êè C1, A1

è B1 ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ∠B1A1C = ∠BA1C1, ∠A1B1C = ∠AB1C1 è
∠A1C1B = ∠AC1B1, òî òî÷êè A1, B1 è C1 ÿâëÿþòñÿ îñíîâàíèÿìè âûñîò òðåóãîëüíèêà
ABC.


