
Ãåîìåòðèÿ ìàññ.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå è äåëÿòñÿ åþ â îòíîøåíèè

2 : 1, ñ÷èòàÿ îò âåðøèíû.

2. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíà ìåäèàíà AM, òî÷êà P � åå ñåðåäèíà. Ïðÿìàÿ BP ïåðåñåêàåò

ñòîðîíó AC â òî÷êå E. Íàéäèòå, â êàêîì îòíîøåíèè òî÷êà E äåëèò AC.

3. Ïóñòü ABCD � âûïóêëûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê, K, L, M è N � ñåðåäèíû ñòîðîí AB, BC, CD è DA.

Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ îòðåçêîâ KM è LN ÿâëÿåòñÿ ñåðåäèíîé ýòèõ îòðåçêîâ, à òàêæå è

ñåðåäèíîé îòðåçêà, ñîåäèíÿþùåãî ñåðåäèíû äèàãîíàëåé.

4. Ïóñòü A1, B1, ..., F1 � ñåðåäèíû ñòîðîí AB, BC, ..., FA ïðîèçâîëüíîãî øåñòèóãîëüíèêà. Äîêàæèòå,

÷òî òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí òðåóãîëüíèêîâ A1C1E1B1D1F1 ñîâïàäàþò.

5. Íà ñòîðîíàõ BC è CD ïàðàëåëëîãðàììà ABCD âçÿòû òî÷êè K è L òàê, ÷òî BK:KC = CL:LD.

Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí òðåóãîëüíèêà AKL ëåæèò íà äèàãîíàëè BD.

6. Íà ñòîðîíàõ òðåóãîëüíèêà ABC âçÿòû òî÷êè A1, B1, C1, ïðè÷¼ì îòðåçêè AA1, BB1 è CC1 ïåðå-

ñåêàþòñÿ â òî÷êå K. Äîêàæèòå, ÷òî AK/KA1 = AB1/B1C + AC1/C1B.

7. Äîêàæèòå òåîðåìó ×åâû: Íà ñòîðîíàõ òðåóãîëüíèêà ABC âçÿòû òî÷êè A1, B1, C1. Îòðåçêè AA1,

BB1 è CC1 ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà
AB1

B1C
CA1

A1B
BC1

C1A
= 1.

8. Â ñåðåäèíû ñòîðîí òðåóãîëüíèêà ABC ïîìåùåíû òî÷êè, ìàññû êîòîðûõ ðàâíû äëèíàì ñòîðîí.

Ãäå áóäåò íàõîäèòüñÿ öåíòð ìàññ ïîëó÷åííîé ñèñòåìû?

9. Íà ñòîðîíàõ AB, BC, CD è DA âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD âçÿòû òî÷êè K, L, M è N

ñîîòâåòñòâåííî, ïðè÷¼ì AK : KB = DM : MC = x è BL : LC = AN : ND = y. Ïóñòü P � òî÷êà

ïåðåñå÷åíèÿ îòðåçêîâ KM è LN. Äîêàæèòå, ÷òî NP : PL = x è KP : PM = y.
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