
Ñðàâíåíèÿ ïî ìîäóëþ � 2.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî 2006 · 2007 · 2008 · 2009− 24 äåëèòñÿ (à) íà 2005; (á) íà 2010.

2. Äîêàæèòå, ÷òî 2013! + 4026!
2013!

äåëèòñÿ íà 4027.

3. Ñóùåñòâóåò ëè íàòóðàëüíîå n, òàêîå ÷òî n2 + n+ 1 äåëèòñÿ íà 2015?

4. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî (3n − 1)n − 4 äåëèòñÿ íà 3n − 4 ïðè ëþáîì íàòóðàëüíîì n.

5. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî 25n+3 + 5n · 3n+2 äåëèòñÿ íà 17.

6. Ïî÷òè âåçäå p � ïðîñòîå ÷èñëî, a � íåíóëåâîé îñòàòîê ïðè äåëåíèè íà ïðîñòîå ÷èñëî p.
à) Åñëè ax ≡ ay(mod p), òî x ≡ y(mod p). Ïðèâåäèòå ïðèìåð, êîãäà ýòî íå òàê, åñëè p � ñîñòàâíîå.
á) Ïîêàæèòå, ÷òî ÷èñëà 0, a, 2a, . . . , (p− 1)a ÿâëÿþòñÿ ðàçíûìè îñòàòêàìè ïðè äåëåíèè íà p.
â) Ñóùåñòâóåò åäèíñòâåííûé îñòàòîê b òàêîé, ÷òî ab ≡ 1(mod p).
ã) Äîêàæèòå òåîðåìó Âèëüñîíà: (p− 1)! ≡ −1(mod p) òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà p � ïðîñòîå.
ä) Äîêàæèòå ìàëóþ òåîðåìó Ôåðìà: äëÿ ëþáîãî ÷èñëà ap ≡ a(mod p).
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