
Ñðàâíåíèÿ ïî ìîäóëþ.

1. Íàéäèòå îñòàòîê îò äåëåíèÿ (à) 82016 íà 7; (á) 82016 íà 9; (â) 82016 íà 11.

2. a2 + b2 = c2. Äîêàæèòå, ÷òî abc äåëèòñÿ íà 5.

3. a è b íàòóðàëüíûå ÷èñëà òàêèå, ÷òî ÷èñëî a2 + b2 äåëèòñÿ íà 21. Äîêàæèòå, ÷òî îíî äåëèòñÿ íà
441.

4. (à) Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ïðîèçâîëüíûõ 2017 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë íàéäóòñÿ 2, ðàçíîñòü êîòîðûõ
äåëèòñÿ íà 2016.

(á) Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ïðîèçâîëüíûõ 1014 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë íàéäóòñÿ 2, ðàçíîñòü êâàäðàòîâ
êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 2016.

5. Äîêàæèòå, ÷òî 1n + 2n + ...+ (n− 1)n äåëèòñÿ íà n ïðè íå÷¼òíîì n.

6. Äîêàæèòå, ÷òî íè îäíî èç ÷èñåë âèäà 103n+1 íåëüçÿ ïðåäñòàâèòü â âèäå ñóììû äâóõ êóáîâ íàòó-
ðàëüíûõ ÷èñåë.

7. Äàíû ÷èñëà 2 - 1, 22 − 1, 23 − 1, ..., 2n−1 − 1, ãäå n � íå÷¼òíîå ÷èñëî, áîëüøåå 3. Äîêàæèòå, ÷òî
îäíî èç ýòèõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà n.

8. Íàéäèòå âñå ïàðû ïðîñòûõ ÷èñåë (p, q) òàêèå, ÷òî p5 − 2q2 = (4p− q)2.

9. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè p � íàòóðàëüíîå ÷èñëî, áîëüøåå 1, òî 3p + 1 íå ìîæåò äåëèòüñÿ íà 2p.
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