
Çàíÿòèå 4. 30.09.15 ÍÎÄ è ÍÎÊ.
Ïóñòü a è b − äâà öåëûõ ÷èñëà, íå ðàâíûå îäíîâðåìåííî íóëþ. Ðàññìîòðèì âñå ÷èñëà, íà

êîòîðûå äåëÿòñÿ è a è b îäíîâðåìåííî, ò.å. âñå îáùèå äåëèòåëè a è b. Âûáåðåì èç íèõ íàèáîëüøèé
è íàçîâåì åãî íàèáîëüøèì îáùèì äåëèòåëåì. Áóäåì îáîçíà÷àòü íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü
÷èñåë a è b ÷åðåç ÍÎÄ(a, b) èëè, äëÿ êðàòêîñòè, (a, b). Íàèìåíüøèì îáùèì êðàòíûì ÷èñåë è b
(ÍÎÊ(a, b) èëè, äëÿ êðàòêîñòè, [a, b]) íàçûâàåòñÿ íàèìåíüøåå íàòóðàëüíîå ÷èñëî, êîòîðîå äåëèòñÿ
íà a è b.
1.Íàéäèòå ÍÎÄ(441, 686), ÍÎÊ(441,686).
2.Ïîëüçóÿñü ÎÒÀ, âûïèøèòå îáùèé âèä ÍÎÄ è ÍÎÊ äâóõ öåëûõ ÷èñåë.
3.Ëþáîå îáùåå êðàòíîå ÷èñåë a è b äåëèòñÿ íà ÍÎÊ(a, b).
4.Ëþáîé îáùèé äåëèòåëü ÷èñåë a è b ÿâëÿåòñÿ äåëèòåëåì ÍÎÄ(a, b).
Îïðåäåëåíèå.Åñëè ÍÎÄ(a, b) = 1, òî ÷èñëà a è b íàçûâàþòñÿ âçàèìíî ïðîñòûìè.
Óòâåðæäåíèå.Åñëè a è b − âçàèìíî ïðîñòû, òî ÍÎÊ(a, b) = ab.
5.Âûáåðèòå èç íàáîðà ÷èñåë âñå âîçìîæíûå ïàðû âçàèìíî ïðîñòûõ ÷èñåë: 14, 21, 35, 45, 78, 99.

1. Äëÿ ñàìîñòîÿòåëüíîãî ðåøåíèÿ

Çàäà÷à 1.1. Æèòåëè îñòðîâà Íåâåçåíèÿ, êàê è ìû ñ âàìè, äåëÿò ñóòêè íà íåñêîëüêî ÷àñîâ,
÷àñ íà íåñêîëüêî ìèíóò, à ìèíóòó íà íåñêîëüêî ñåêóíä. Íî ó íèõ â ñóòêàõ 77 ìèíóò, à â ÷àñå 91
ñåêóíäà. Ñêîëüêî ñåêóíä â ñóòêàõ íà îñòðîâå Íåâåçåíèÿ?

Çàäà÷à 1.2. Âåðíî ëè, ÷òî, åñëè ÍÎÄ(a, b) = ÍÎÄ(b, c) = d, òî è ÍÎÄ(a, c) = d?

Çàäà÷à 1.3. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b ñïðàâåäëèâî ðàâåíñòâî
ab = ÍÎÄ(a, b)·ÍÎÊ(a, b).
Çàäà÷à 1.4. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ÍÎÄ(a, b) = d è a = a1d, b = b1d, òî ÷èñëà a1, b1 âçàèìíî

ïðîñòûå.

Çàäà÷à 1.5. Äîêàæèòå, ÷òî ÍÎÄ(a, b)=ÍÎÄ(a, b− a).

Çàäà÷à 1.6. Íàéäèòå âñåâîçìîæíûå çíà÷åíèÿ
(1) ÍÎÄ(n, 12); (2) ÍÎÄ(n, n+ 1); (3) ÍÎÄ(n, n+ 6); (4) ÍÎÄ(2n+ 3, 7n+ 6).

Çàäà÷à 1.7. Íàéäèòå ÍÎÄ âñåõ ÷èñåë, â çàïèñè êîòîðûõ âñå öèôðû îò 1 äî 9 èñïîëüçîâàíû
ïî îäíîìó ðàçó.

2. Äîìàøíåå çàäàíèå.

Çàäà÷à 2.1. C îòêðûòèÿ ëåòíåãî ñïîðòèâíîãî ñåçîíà ÷åòûðå ëåãêîàòëåòà íà÷àëè ïîñåùàòü òðå-
íèðîâêè. Ïåðâûé ïðèõîäèë íà ñòàäèîí êàæäûé òðåòèé äåíü, âòîðîé − êàæäûé ïÿòûé, òðåòèé −
êàæäûé âîñüìîé è ÷åòâåðòûé − êàæäûå äâå íåäåëè. ×åðåç ñêîëüêî äíåé ëåãêîàòëåòû âñòðåòÿòñÿ
âìåñòå íà ñòàäèîíå âòîðîé ðàç?

Çàäà÷à 2.2. Ìîæåò ëè òàê áûòü, ÷òî ÍÎÊ(a, b) = a+ b?

Çàäà÷à 2.3. Ïóñòü ÷èñëà a è b − âçàèìíî ïðîñòûå. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè c
... a è c

... b, òî c
... ab.

Çàäà÷à 2.4. Ïðè êàêèõ íàòóðàëüíûõ n ÷èñëî 2n+18
n+3 ÿâëÿåòñÿ öåëûì?


