
ÖÅÍÒÐ ÏÅÄÀÃÎÃÈ×ÅÑÊÎÃÎ ÌÀÑÒÅÐÑÒÂÀ.
êðóæîê "â Õàìîâíèêàõ", 5-7 êëàññ, 2013/2014

ÏÐÈÍÖÈÏ ÄÈÐÈÕËÅ

Åñëè â N êëåòêàõ ñèäèò íå ìåíåå N+1 êðîëèêîâ, òî â êàêîé-òî èç êëåòîê ñèäèò íå ìåíåå
äâóõ êðîëèêîâ.

Åñëè â N êëåòêàõ ñèäÿò íå ìåíåå kN+1 êðîëèêîâ, òî â êàêîé-òî èç êëåòîê ñèäèò ïî
êðàéíåé ìåðå k+1 êðîëèê.

Åñëè ñóììà n ÷èñåë ðàâíà S, òî ñðåäè íèõ åñòü êàê ÷èñëî íå áîëüøåå S/n, òàê è ÷èñëî,
íå ìåíüøåå S/n.

1. Ïÿòåðî ðàáî÷èõ 1 àïðåëÿ ïîëó÷èëè íà âñåõ ïðåìèþ 1500000 åâðî. Êàæäûé èç íèõ õî÷åò êóïèòü

ñåáå ìàøèíó öåíîé 320000 åâðî. Äîêàæèòå, ÷òî êîìó-òî èç íèõ ïðèäåòñÿ ïîäîæäàòü ñ ïîêóïêîé äî

çàðïëàòû.

2. Â ëåñó ðàñòåò ìèëëèîí åëîê. Èçâåñòíî, ÷òî íà êàæäîé èç íèõ íå áîëåå 600000 èãîëîê. Äîêàæèòå,

÷òî â ëåñó íàéäóòñÿ äâå åëêè ñ îäèíàêîâûì ÷èñëîì èãîëîê. À êàê ìîæíî óñèëèòü óòâåðæäåíèå?

3. Â ìàãàçèí ïðèâåçëè 25 ÿùèêîâ ñ òðåìÿ ðàçíûìè ñîðòàìè ÿáëîê (â êàæäîì ÿùèêå ÿáëîêè òîëüêî

îäíîãî ñîðòà). Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè íèõ åñòü ïî êðàéíåé ìåðå 9 ÿùèêîâ ñ ÿáëîêàìè îäíîãî ñîðòà.

4. Â øêîëå 30 êëàññîâ è 1000 ó÷àùèõñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî åñòü êëàññ, â êîòîðîì íå ìåíåå 34 ó÷åíèêîâ.

5. Äàíî 12 öåëûõ ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü äâà, ðàçíîñòü êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 11

6. Äàíî 8 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, íå áîëüøèõ 15. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè èõ ïîëîæèòåëüíûõ

ïîïàðíûõ ðàçíîñòåé åñòü òðè îäèíàêîâûå.

7. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîé êîìïàíèè èç 5 ÷åëîâåê åñòü äâîå, èìåþùèå îäèíàêîâîå ÷èñëî çíàêîìûõ

â ýòîé êîìïàíèè.

8. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ëþáûõ 6 ÷åëîâåê íàéäóòñÿ ëèáî òðîå ïîïàðíî çíàêîìûõ, ëèáî òðîå ïîïàðíî

íåçíàêîìûõ.

9. Íåñêîëüêî ôóòáîëüíûõ êîìàíä ïðîâîäÿò òóðíèð â îäèí êðóã. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîé ìîìåíò

òóðíèðà íàéäóòñÿ äâå êîìàíäû, ñûãðàâøèå ê ýòîìó ìîìåíòó îäèíàêîâîå ÷èñëî ìàò÷åé.

10. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî êîðîëåé ìîæíî ïîñòàâèòü íà øàõìàòíîé äîñêå òàê, ÷òîáû íèêàêèå äâà

èç íèõ íå áèëè äðóã äðóãà?

11. Â áðèãàäå 7 ÷åëîâåê è èõ ñóììàðíûé âîçðàñò � 332 ãîäà. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü

òðåõ ÷åëîâåê, ñóììà âîçðàñòîâ êîòîðûõ íå ìåíüøå 142 ëåò.

12. Íà øàõìàòíîé äîñêå ñòîèò 31 ôèøêà. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ñâîáîäíûé óãîëîê èç òðåõ êëåòîê.

13. Â êâàäðàò ñî ñòîðîíîé 1 ìåòð áðîñèëè 51 òî÷êó. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî òðè èç íèõ ìîæíî

íàêðûòü êâàäðàòîì ñî ñòîðîíîé 20 ñì.

14. Â êîâðå ðàçìåðîì 4 × 4 ìåòðà ìîëü ïðîåëà 15 äûðîê. Äîêàæèòå, ÷òî èç ýòîãî êîâðà ìîæíî

âûðåçàòü êîâðèê ðàçìåðà 1× 1 ìåòð, â êîòîðîì íåò íè îäíîé äûðêè.

15. Äîêàæèòå, ÷òî èç 52 öåëûõ ÷èñåë âñåãäà íàéäóòñÿ äâà, ðàçíîñòü êâàäðàòîâ êîòîðûõ äåëèòñÿ íà

100.

16.* Äîêàæèòå, ÷òî ðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê íåëüçÿ ïîêðûòü äâóìÿ ìåíüøèìè ðàâíîñòîðîííè-

ìè òðåóãîëüíèêàìè. Òî, ÷òî âàì êàæåòñÿ î÷åâèäíûì, íóæíî îáîñíîâàòü :)

17.* Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ñòåïåíåé äâîéêè åñòü äâå, ðàçíîñòü êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 1987.

18.* Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ñòåïåíü òðîéêè, îêàí÷èâàþùàÿñÿ íà 001.
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